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2.2

Tema 2: Deduccién natural proposicional

LI 2004-05

1. Implicaciones

L.pp—qlkgq

1:p, p—>q premisas
2:¢ —e 12,11

2.p—qq—rpkr
l1:p—q,q9—r, p

2:4
3:r

premisas

—e 1.1,13
—e 122

3.p—=(¢—r),p—qptr
1:p—(gq—r) , p—g, p

2:q
3:q—r
4 :r

4 p—qq—orEp—r

1: p—q, g—r

2:]lp
3:]q9
4 | r

5: p—r

premisas

supuesto
—e 112
—e 123

—i 2-4

5.p—(q—=r)kFg—(p—r)

1: p—(q—r)

q

q—r

p—r
- a—(p—r)

~N o o B~ wN

premisa
supuesto

supuesto
—e 1,3
—e 4,2

—i 3-5
—i 2-6

premisas
—e 12,13
—e 1.1,13
—e 3,2
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6. p—(q—=r)F(p—q —(p—r)

1: p—(g—r) premisa
2:| p—q supuesto
3: p supuesto
4 q —e 273
5: q—r —e 13
6 : r —e 54
7| p—or —i 3-6
8: (p—9q)—(p—r) —i 2-7
7. P F q—0D
1:p premisa
2:]q supuesto
3:]1p hyp 1
4:q9g—p —i 2-3
8. Fp—(¢—p)
1:]p supuesto
2: q supuesto
3: p hyp 1
4:1 g—p —i 2-3
5: p—(q—p) —i 1-4

9. p—qF(g—r)—(p—r)

1

N o o s, w0

: p—q premisa
q—r supuesto
p supuesto
q —e 13
r —e 24
p—r —i 3-5

: (q—=r)—(p—r) —i 2-6



2.4 Tema 2: Deduccién natural proposicional LI 200405

10. p—=(gq—=(r—=s)kFr—(¢g— (p—29)

1: p—(g—(r—s)) premisa

2:|r supuesto
3: q supuesto
4 - p supuesto
5: q—(r—s) —e 14
6 : r—s —e 53
T S —e 6,2
8:|| p—s —i 47
9:| 9—(p—s) —i 3-8
10 : r—(q—(p—s)) —i 2-9

I.Fp—=(@—=r)—=((p—9—@E—r)

1:] p—(g—r) supuesto
2: p—q supuesto
3: p supuesto
4 - q —e 2,3
5: q—r —e 13
6 : r —e 54
7 p—r —i 3-6
8:] (p—oa)—>(p—r) —i 2-7
9: (p=(a—=n)—=((P—a)—=(p—r) —i 1-8

12. (p—q)—rkp—(¢g—r)
1: (p—q)—r premisa

2: 1 p supuesto
3: q supuesto
4 - p supuesto
5 : q hyp 3

6:1] pP—q —i 4-5
7: r —e 16
8:| g—r —i 37
9: p—(q—r) —i 2-8
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2. Conjunciones

13. p,g-pAgq
1:p,q premisas
2: pAq Al 11,12
14. pANqgtp
1: pAq premisa
2:p Ne 1
15. pAgtq
1: pAq premisa
2:q Ne 1

16. pA(gAT)E(pAg) AT

: pA(qAT)
CgATr
or

C PAq
: (PAQ)AT

premisa
Ne 1
Ne 2
Ne 2
Ne 1
Al 54
Al 6,3

17. (pANg ArEpPpA(gAT)

: (PAQ)AT
o r

: pAq

1 q

©gAr

L p

: pA(anr)

premisa
Ne 1
Ne 1
Ne 3
Al 42
Ne 3
Al 65

18. pAgkp—q

1:

PAg

p
q

Cp—q

premisa

supuesto
Ne 1

—i 2-3
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Tema 2: Deduccién natural proposicional

LI 2004-05

19. (p—=q)Ap—r)Fp—(gAT)

21.

1: (p—g)A(p—r)  premisa
2: p—r Ne 1

3: p—q Ne 1
4:1p supuesto
5:]r —e 24
6:]1q —e 34
7| qAr Al 65
8 : p—(qAr) —i 4-7

1: p—(gAr)

qnr
r

2
3
4
5: p—q
6
7
8
9

D p—or

premisa

supuesto
—e 1,2
Ne 3

—i 2—4
supuesto

—e 16
Ne T

—i 6-8

10 : (p—q)A(p—r) AP 59

p—=(@—=r)EmAg —r

: p—=(q—r)

1

2:| pAq
3:] 49
4:1p

5:1 g—r
6 r

7

: (pAg)—r

premisa

supuesto
Ne 2
Ne 2
—e 14
—e 53

—i 2-6



LI 2004-05

Tema 2: Deduccién natural proposicional

2.7

22. (pANq) —rEp—(qg—r)

- (pAg)—r premisa

p supuesto
q supuesto
p/Aq Al 23
r —e 14

q—r —i 3-5

: p—(@—r) —i 2-6

3. Disyunciones

23. pEpVyg

1

- p
2

pVq

24. qFpVyq

1:
2

q
pVq

premisa
V intro 1

premisa
V intro 1

25. pVqkqVp

1

2
3:

(@)

1 qVvp

: pVq premisa
p supuesto
qVp V intro 2
q supuesto
qVvp V intro 4
Ve 12-34-5



2.8

Tema 2: Deduccién natural proposicional

LI 2004-05

26. =1k (Vg —(pVr)

1:qg—r premisa
2:| pVq supuesto
3: p supuesto
4 pVr V intro 3
5: q supuesto
6 : r —e 15
7 pVr V intro 6
8:| pVvr Ve 23-45-7
9: (pvg)—(pvr) —i 2-8
27. pVpkp
1: pVp premisa
2:1p supuesto
3:lp supuesto
4:p Ve 12-23-3
28. pFpVp
1:p premisa
2:pVp Vintro 1

29. pV(gVr)E(pVg Vr

1: pV(gVr) premisa
2:]1p supuesto
3:] pVq V intro 2
4 :1 (pvq)Vvr V intro 3
5:] gqVr supuesto
6 : q supuesto
7 pVq V intro 6
8:|| (pvq)vr V intro 7
9: r supuesto
10 : (pVvq)Vr V intro 9
11 :] (pvq)Vr Ve 5,6—89—10

12 : (pvq)Vr Ve 12—-45-11
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30. (pVq)VrEpVvi(gVr)

1

2

3:
4 .

9 :
10 :
11 :

12

7

5
6 :
T
8

1
2
3
4 :
5
6

. (pva)Vr premisa
pVq supuesto
p supuesto
pV(qVr) V intro 3
q supuesto
qVvr V intro 5
pV(qVr) V intro 6
pV(qVr) Ve 23—-45-7
r supuesto
qVr V intro 9
pV(qVr) V intro 10
: pV(qVr) Ve 12-89-11
3L.pA(gVr)E(Ag)V (pAT)
: pA(qVr) premisa
S qVr Ne 1
ip Ne 1
q supuesto
p/Aq Al 34
(pAQ)V (pAr) V intro 5
r supuesto
pAr Al 3,7
(pAQ)V(pAr) \V intro 8
. (pAqQ)V(pAr) Ve 24-6,7-9

1

o



2.10 Tema 2: Deduccién natural proposicional LI 2004-05

32. (pAq)V(pArEpA(gVT)

1: (pAq)V(pAr premisa
2:1 p/q supuesto
3:]q Ne 2
4:1p Ne 2
5:] qVvr V intro 3
6:| pA(qVr) A 45
7:| pAr supuesto
8 r Ne 7
lp Ne T
10 :| qVr V intro 8
11 :| pA(qVr) AP 9,10
12 : pA(qVr) Ve 12-6,7—-11

33. pV(gAT) F(pV) A(pVT)

1: pV(gAr) premisa
2:1p supuesto
3:] pVq V intro 2
4 :| pvr V intro 2
5:] (pvq)A(pVr) Al 34
6:] gAr supuesto
7] Ne 6
8:]1q Ne 6

9:1 pVq V intro 8
10 ;| pVr V intro 7
11 :| (pvg)A(pVr) Ai 9,10

1

N

: (pva)A(pVr) Ve 12-56-11
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Tema 2: Deduccién natural proposicional

2.11

4. (pVa AN(pVr)EpVi(gAr)

premisa
Ne 1

supuesto
V intro 3
supuesto
Ne 1

supuesto

V intro 7

supuesto
Al 59
V intro 10

Ve 6,7-89-11
Ve 2,3-45-12

premisa
supuesto

supuesto
Ne 1
—e 43

supuesto
Ne 1
—e 76

Ve 2,3-5,6-8

1: (pva)A(pVr)
2: pVaqg
3:]1p

4 :1 pV(qAr)
5:]q

6:] pVvr

7 p

8:|| pVv(qnr)
9: r

10 : gqAr

11 :| | pVv(qAr)
12 :| pVv(qAr)
13 : pV(qAr)

35. (p—=r)Alg—r)F (Ve —r
1: (p—or)A(g—r)
2:] pVa
3: p
4 : p—r
5: r
6:1] q
7 q—r
8: r
9:|r
10 : (pvq)—r

—i 2-9



2.12

Tema 2: Deduccién natural proposicional

LI 2004-05

36. (p\/q)—>r|—(p—>7“)/\(q—>7“)

1: (pvq)—r premisa
2 p supuesto
3 pVq V intro 2
4 r —e 1,3
5: p—r —i 24
6:]q supuesto
7 pVq V intro 6
8 r —e 1,7
9:qg—r —i 68
10 : (p—r)A(q—r) AP 59
4. Negaciones
37. P F —p
1:p premisa
2 —p —-=i 1
38. pFp—q
1:p premisa
2:1p supuesto
3:] L —-e 2,1
4:]q le 3
5:p—q —i 24
39. p— gk —q— —p
1: p—q premisa
2:1 g supuesto
3: ——p supuesto
4 . P -—e 3
5: q —e 14
6 : 1 -e 5.2
7:1 —p RAA 3-6
8 : ~q——p —i 2-7



LI 2004—-05 Tema 2: Deduccién natural proposicional 2.13

40. pVg,~qFp
1: pvg, °q premisas

2:]lp supuesto

3:]q supuesto

4:1 L —e 3,12

5 p le 4

6:p Ve 1.12-23-5

1: pvq, -p premisas

2:]lp supuesto

3:] L —e 2,12

4:]q le 3

5:1q supuesto

6:q Ve 1.12-45-5

42. pV gk =(=p A —q)

1: pVq premisa

2 pA— supuesto

3: p supuesto

4 : -p Ne 2

5 J_ e 3,4

6 q supuesto

7: —q Ne 2

8 1 —e 6,7

9 L Ve 13-56-8

10 : —|(—|p/\—|q) - 2-9



2.14

Tema 2: Deduccién natural proposicional

LI 2004-05

43. pA gt —=(=pV —q)

1: pAqg premisa

2:| == (-pv—q) supuesto

3: —pV— —-—e 2

4 : -p supuesto

5: p Ne 1

6 : 1 —e 54
—q supuesto
q Ne 1
J_ e 8,7

10 :| L Ve 34-6,7-9

11 : —\(ﬁp\/—\q) RAA 2-10

44. =(pVq) F=pA—q

1: =(pVq) premisa

2 p supuesto

3 pVq V intro 2

4 L -e 3,1

5 . —|p —|i 2—4

6:]q supuesto

7:] pVq V intro 6

8 1 -e 7,1

9: —q -i 68

10 : —|p/\—|q Al

59
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Tema 2: Deduccién natural proposicional
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45. =p A =gk =(pVq)

1:

9 :
10 :

—pA—q

o B~ W

co N O

pvgq

p
P
1

q
—q
1

L

—(pva)

premisa

supuesto

supuesto
Ne 1
—-e 3 ,4-

supuesto
Ne 1
-e 6 ,7

Ve 2,3-56-8

il

46. =pV =g =(p A q)

47.

1: =pV—q
2:] pAqg
3: —|p
4 . p
5: 1

6 : —|q
7 q

8: 1
9:] L

10 : =(pAq)
= =(p A -p)
1:1 pA—p
2:| —p
3:lp
4:1 L
5: = (pA-p)

2-9

premisa

supuesto

supuesto
Ne 2
—-e 4 ,3

supuesto
Ne 2
—-ie 7,6

Ve 13-56-8

=l

2-9

supuesto

Ne
Ne

—e

il

1
1
3.2

1-4



2.16 Tema 2: Deduccién natural proposicional LI 2004-05
48. pA—pkq
1: pA—p premisa
2:p Ne 1
3:p Ne 1
4. 1 —-e 32
5:q le 4
49. —p H D
1: -—p premisa
2 P —-—e 1
50. FpV-p

ol.

52.

1: pVv—p LEM

F((p—q) —p) —p

1:] (p—9)—p

2: -p

3:1 | 2(p—9q)

4 : p

5: L

6: q

7: p—q

8 : 1L

9:1 p

10 : ((p—q)—p)—P
-q— pkp—q

1: 7g——p premisa
2 p supuesto
3 —q supuesto
4 . -p —e 1,3
5: 1 —e 2,4
6:]q RAA 3-5
7: p—q —i 2-6

supuesto

supuesto
MT 2,1

supuesto
—-e 4 ,2
le 5

—i 4—6
e 7,3

RAA 2-8
—i 1-9
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53. ~(-pAgq)FpVyg

9:
10 :
11 :
12 :

13 :
14

[y

1
2
3:
4

o N O ot

© 0 N O o B W DN

: =(=pA—q) premisa
© pv—op LEM
p supuesto
pVq V intro 3
-p supuesto
qV—q LEM
q supuesto
pVq V intro 7
—q supuesto
—pA—q Al 5.9
L —-e 10,1
pVq le 11
pVq Ve 6,7—89-12
pVq Ve 23-45-13
54. ~(=pV —q) FpAgq
: 2(=pV—q)  premisa
—p supuesto
—pV—q V intro 2
1 -e 3,1
p RAA 24
—q supuesto
—pV—q V intro 6
J_ e 7,].
q RAA 6-8
© pAq Al 5.9

[EY
o



2.18

Tema 2: Deduccién natural proposicional

LI 2004-05

55. =(pAq)F —pV —q

9:
10 :

11 :
12
13 :
14

1
2
3
4
5:
6
7
8

: (pAq)
: pVop

p
qv—q

q

PAq

1
—pV—q

—q
—pvV—q

—1pV—q

-p
_pV—q

-pvVq

56. = (p—q)V (¢ — p)

—

10 :

11 :
12

1

w

w N

© 0o N O o b

premisa

LEM

supuesto

LEM

supuesto
Al 35
-e 6,1
le 7

supuesto

V intro 9

Ve 45-89-10
supuesto

V intro 12

Ve 2,3-11,12-13

: (p—=9)Vo(p—a) LEM
pP—q supuesto
(p—9)V(a—p) V intro 2
—(p—q) supuesto

q supuesto
p supuesto
q hyp 5
pP—9 —i 6-7
1 —e 84
p le 9
q—p —i 5-10
(p—9q)V(3—p) V intro 11

. (p—q)V(q—p)

Ve 12-34-12



