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Ejercicio 1 SeaF laférmulgp — qAr) — (-pATr)
1. Decidir por el método de los tableros semanticos si F estantlogia.

2. En el caso de que no lo sea, calcular a partir del apartadtedar los contramodelos de
F, una forma normal disyuntiva deF y una forma normal conjuntiva de F.

Solucion:
Apartado 1: Para decidir sk es una tautologia construimos el tablero semanticerle

1 =((p—=aAr) = (=pAT))
2. p—qAr (1)
3. =(=pAT) (1)

4.-p (2) 5 qAr (2

6.-—p (3) 7.1 (3)
Cerrada (6,4) Abierta
{=p.-rt  10.--p(3) 11.-r (3)
12 p(10) Cerrada (11,9)
Abierta
{p,q,r}
Como tiene ramas abiertds,no es una tautologia.
Apartado 2: Los contramodelos dE, correspondientes a las ramas abiertas del tablero de
—F son
Plqr
l1]0|—|0
11|11

Una forma a normal disyuntiva deF es
(=PA=T)V(PAQAT)

y una forma a normal conjuntiva dees
(PVI)A(=pV—qV-r)

Ejercicio 2 Calcular una forma de Skolem y una forma clausal de la formula
~(VXIYP(x,y) — VXP(x, f(x)))

Solucion:
El célculo de la forma de Skolem es
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=(Vx3yP(x,y) — YXP(x, f(X)))
~(Y3yP(x,y) — VzP(z f(2)))
Vx3ayP(x,y) A —VzP(z, f(2))
Vx3ayP(x,y) A 3z-P(z, f(2))
Jz(vVx3ayP(x,y) A—=P(z, f(2)))
J2vx(YP(x,y) A—=P(z, f(2)))
J2vx3Iy(P(x,y) A—P(z f(2)))

sat Vx3IY(P(x,y) A—P(a f(a)))
=sat VX(P(X,Q(XD/\ﬁP(a f(a)))

La forma clausal e${P(x,9(x))},{—-P(a, f(a))}}

Y

z
Z?
z
a f(a

Ejercicio 3 Sea S el conjunto formado por las siguientes clausulas:

{P(x,2),P(y,x),Q(f(2))}
{=P(x,a),~P(a,x),Q(x)}
{-Q(x)}
{=Q(b)}

Se pide:

1. Calcular el universo de Herbrand de S.

2. Decidir por resolucion si S es consistente y, en el casauddasea, calcular a partir de

la resolucion un modelo de Herbrand de S.

Solucién:

Apartado 1: El universo de Herbrand dges{a,b, f(a), f(b), f(f((a)), f(f(b)),...

}.

Apartado 2: Una demostracion de la inconsistenciaéSj®or resolucion es la siguiente

1 {P(x2),P(y,x),Q(f(2))}

2 {=P(x,a),~P(a,x),Q(x)}

3 {-Q(x)}

4 {-Q(b)}

5 {P(x,2),P(y,x)} resolventede 1y 3

6 {-P(x,a),-P(a,x)} resolvente de 2y 3

7 {P(x,x))} factor de 5 coro = [y/x, z/X]
8 {-P(a,a)} factor de 6 coro = [x/a]

9 O resolvente de 7y 8 coo =

Ejercicio 4 Se consideran las siguientes afirmaciones:
F1 : Los charlatanes hablan con todo el mundo.

F : Los solitarios no hablan con nadie.
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F3: Los solitarios no son charlatanes.
Se pide:

1. Formalizarlas usando la siguiente simbologigxTsignifica que x es charlatan($§ sig-
nifica que x es solitario. kk, y) significa que x habla con y.

2. Decidir por resolucion si EF; = Fs.

Solucion:
Apartado 1: La formalizacion es

Fy = VX(C(X) — YyH(x,y))
R i= VX(S(X) — Yy—-H(X,y))
Fs 1= WX(S(x) — —C(x))

Apartado 2: Para hacer la resolucion, calculamos la forma clausal derteepa premisa:
VX(C(X) — YYyH(x,y))
VX(—C(x) VVYH(X,Y))
Vxvy(=C(x) VH(X,y))
{{-C(9),H(xy)}'}
la forma clausal de la segunda premisa
VX(S(X) — Vy—H(X,y))
VX(=S(X) VVy-H(x,y))
Vxvy(—S(X) V -H(x,y))
{{-S(x),~H(x,y)}*}
yla forma clausal de la negacién de la conclusion
~VX(S(x) — —C(X))
Ix=(S(x) — —C(x))
IX(S(x) A —=—=C(X))
IX(S(x) AC(x))
sat @) AC(a)
{s@}{c@}
demostracion por resolucion es
{-C(x),H(Xxy)}
{=S(x),~H(x,y)}
{S(a)}
{C(a)}
{-H(a,y)} resolvente de 2 y 3 cox/a]
{H(a,y)} resolvente de 1y 4 co/a]
O resolventede 5y 6
Por lo tantof3 es consecuencia légica &gy F.
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